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Solutii si bareme de corectare
SUBIECTUL I (40 de puncte)
Subiect 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
Raspuns | A D B C E D B A E
corect
4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p

SUBIECTUL II (25 de puncte)

Fie triunghiul ABC, cu <«ACB =30°, AM mediana si punctul O pe segmentul AM astfel Incat 40 =2MO .
Paralela prin punctul C la latura 4B intersecteaza dreapta BO in punctul F.

a) Fie P mijlocul segmentului AF si {N } =BO N AC. Aratati ca punctele M, N, P sunt coliniare.

b) Dacda AC =8cm, aflati distanta de la punctul N la dreapta AF.

¢) Stiind ca aria triunghiului ABM este egald cu 12 cm?, calculati aria patrulaterului AONP si aria triunghiului
MOP.
Supliment Gazeta Matematica nr. 11 /2025

Solutie.

a) Cum AM este mediand si 40 =2MO , rezultd ca O este centrul de greutate al triunghiului 4ABC. Atunci si BO
este mediana, iar cum BO N AC = {N } , rezultd ca punctul N este mijlocul segmentului AC ...............c......... 2p
Rezulta cd MN este linie mijlocie in triunghiul ABC, deci MN || AB ....coooiueroiiniiiiiniiteneeteeseeeseeeeane 2p
In triunghiul AFC, N este mijlocul laturii AC si P este mijlocul laturii AF, deci NP este linie mijlocie in AACF ,
e UNAE TEZUILA CA INP || CF .ottt ettt et e et e e e ta e e s be e e aae e taeasataeesaseeensseesseessaeessseanns 2p
Din NP||CF si CF || AB,rezultd cd NP|| AB,iardin MN || AB si NP|| AB, folosind faptul ca prin punctul
N (exterior dreptei AB) trece o unica paraleld la AB, rezulta ca punctele M, N, P sunt coliniare ..................... 2p
b) Construim NR 1L AF, R€ AF ; atunci d(N, AF) = AR ...ccovoooeeeeeeeeeeeeee ettt 2p

Din MN || ABsi AB||CF rezultd ca MN || CF . Atunci, in triunghiul BCF, M este mijlocul laturii BC, N € BF
si MN || CF , deci MN este linie mijlocie 1n triunghiul BCF. Deducem cd AB=CF =2-MN ,iar cum AB|| CF ,

rezultd ca patrulaterul ABCF este paralelogram ............cccocveeiieiiieiiieniienie ettt e et saeeneees 2p
Atunci <CAR = <« ACB (alterne interne), deci <xcCAR =30°. Din triunghiul NAR, dreptunghic in R, cu
1 11
ANAR =30°, deducem ca NRz;ANz;;ACchm ............................................................................ 3p
¢) AM mediand in AABC = A, ;0 =2A,5, =24 CM% oot 1p
1 1
ABCEF paralelogram = A ;. = EAABCF =3 (2-Ape )= Aupe =240M% e 1p
. . . 1 11
Cum NP mediana in ANAF si AN mediana in AABF , rezulta A,,, = 5 Ayr = 53 Ar =6cm? ... 2p



L=
A

MINISTERUL \94’7 SOCIETATEA DE INSPECTORATUL

EDUCATIEI SI \io\ ’,&4 STIINTE MATEMATICE { » SCOLAR JUDETEAN

CERCETARI =\ FILIALA OLT y OLT

1 1 (1 ) )

ON=-=-BN= A,,, E-AABN =3 E‘AABC =4cm?®, deci A, \p =A,on + Ay =10cm® L 2p
Din NP linie mijlocie in AACF , MN linie mijlocie iIn A4BC , rezulta NP = % -CF = % -AB = MN , deci N este
mijlocul segmentului MP. Atunci, cum ON este mediand in AOMP ,rezultd cd A, =2- A,y oooeeeeevnnns 2p
Dar ON=§-BN:>AOMN =§-ABMN =%{%ANBCJ:é-(%~AABCJ=2cm2, deci A, =4cm? ..o 2p

SUBIECTUL III (25 de puncte)
Pe cercul de centru O si diametru AB se considera un punct mobil M, diferit de capetele diametrului. Daca
MP 1 AB, P e AB, ardtati ca bisectoarea unghiului OMP trece printr-un punct fix.

Solutie.

Notam cu Q punctul in care bisectoarea unghiului OMP intersecteaza cercul.

OM =0Q = R = AOMQ is0scel = LOMQO = XOOM ......ocueieeeeeieeeeeeeeeee ettt evee e vae e v 6p
Cum MQ este bisectoarea lui <OMP , rezultd <PMQ =<xOMQ, deci <PMQ = xOQM (unghiuri alterne
interne), de unde obtinemM MP || OQ .....ooouiiuiiiiiieeee ettt sttt ettt a et n et et 6p
MP L AB =5 0Q L AB oot es e er e 4p
In triunghiul Q4B, QO este mediana si iniltime, deci AQAB este isoscel = QA=0B ....ccccoocvvvvvvevvrenn... 4p

La coarde egale corespund arce egale, deci QA4 = OB, adica punctul Q este mijlocul arcului 4B . Deoarece
punctele 4 si B sunt fixe, punctul Q este de si el fix, de unde rezultd concluzia problemei ...............cccceenne.. Sp



